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Calculando o determinante da matriz A temos:

0 1 D(A)
D(A)=| 1 —=D(A) -1 |=—D(A)+D(A)+D(A)’=D(A)’ -> (4 pontos)
D(A) 1 0

Logo, D(A)=D(A)’. = (6 pontos )

Como D(A)#0 (pois A éinversivel ), > (2 pontos )

D(A)=1 (3 pontos)

entio: D(A)=D(A)’ = DA’ =1 = ou .
D(A) =-1 (3 pontos)

Portanto, as matrizes inversiveis sdo dadas por:

0 1 1
A=|1 -1 -1 - (1 ponto)
1 1 0
ou
0o 1 -1

A= 1 1 —=1] = (1ponto)
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Primeira Solucao:

a,=—147 .

= arazdoréiguala r=a, —a,=7. > (3 pontos )
a,=—140
a,=a,+r , ay=a,+2r , .., a,=a,+(n-1).r=—147+(n-1).7

Portanto, a, =7n—154. > (3 pontos )

_(a,+a,).n

S, =a,+a,+..+a, = —> (3 pontos )

_(a,+a,).n (-147+7n—-154).n _(Tn—-301).n

Sn
2 2 2

- (3 pontos )

Assim, S,;W% & n>0e Tn-301>0 . > (3 pontos)

Logo, devemos ter n >43. -> (3 pontos )

Portanto, o nimero minimo de termos que deve ser somado para resultar uma
soma positivaé n=44. -> (2 pontos )

Segunda solucio:

A diferencga entre o segundo e o primeiro termo da P.A. determina que a razdo da
mesma € igual a 7. Seja n o nimero minimo de termos tal que a soma dos mesmos seja
positiva. Observando que -147 € divisivel por 7, segue que zero € um dos termos da
P.A.. Logo, via a expressao do termo geral de uma progressao aritmética, encontra-se
que zero corresponde ao vigésimo segundo termo da mesma. Agora, observando a
simetria entre os termos da P.A. dada, conclui-se que a soma do primeiro até o
quadragésimo terceiro termo serd nula. Portanto, n =44 .

Pontuagao para esta resolugao:
—> 3 pontos para a dedugdo de que a razao da P.A. é igual a 7,

—> 3 pontos para a identificacdo de que zero € um dos termos da P.A.;
—> 4 pontos para a correta identificacdo de que zero € 0 22° termo da P.A.;
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- 8 pontos para a interpretagdo e calculo de que a soma é nula quando se
utilizam os primeiros 43 termos da P.A. dada;

—> 2 pontos para a identificacdo de que, ao acrescentar-se o 44° termo, a soma
passa a ser positiva.
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Sendo p(z)=(z> +b?).(z—a), entdo

p(z)=0 & z=a ou

2 pontos

22 +b* =0
ZZ :_b2

z=b.i ou z=-b.i

2 pontos 2 pontos

Sendo ¢g(z) = z*> +2.a.z+(a* +b*), entdo o discriminante A é igual a

A=2a)* —4.1.(a’* +b?)
A=4a* —4a* —4b*
A=—4b> - (2 pontos )

Usando a férmula de Baskara obtemos

.= —2at+-4b*

—2a+2bi
ax2bi_  ipi

2

Portanto, as raizes do polindbmio g(z) sdao: —a+b.i e

—a+hi

4 Re(z)

( 3 pontos )

2

—a->bi .

2 pontos 2 pontos

Area do retangulo: 2.b.a ;

Area do Triangulo:

(2b).a
2

(2 pontos )

=b.a ; (2 pontos)

Portanto a drea pedida € igual a

2ab+ab=3ab ;

(1 ponto )

U UNIITAL — IVIO 2UVO/ |
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Completando quadrados na equagio x> + y> +64/3x—6y +27 =0 obtemos
(x+343)> +(y=3)? =37, (2 pontos )
de onde concluimos que o centro e o raio da circunferéncia sdo, respectivamente,
c=(-3v3.3) e r=3.  (2pontos)

Obs: os candidatos que obtiveram o mesmo resultado usando férmulas pré-estabelecidas
para o calculo do centro e do raio também ganham os 4 pontos até entdo distribuidos.

Célculo da distancia do centro a origem: oC = \/ (— 343 - 0)2 +(3- 0)2 =6. (4 pontos)

Calcular a distancia do ponto P procurado a origem:

OP=0C-PC=6-3=3 (2 pontos )

Deduzir os triangulos semelhantes para achar P = (x,y) ou deduzir que P é o ponto

médio de OC: 4 pontos.

H > X

~3J3 x 0

Calcular as coordenadas cartesianas x e y do ponto P:

I_1=l Db 3

37340 5 & HlET

| W

y|=% (4 pontos )
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(2 pontos )

343 3]

Dar a solugdo P=| ———,—
2 2
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