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MATEMATICA
GABARITO FINAL COM DISTRIBUICAO DOS PONTOS

Questao 1

0 0 a b)Y(0 O 0 O0\(a b
Como A comuta com , entdo . = . . (2 pontos )
1 1 c d)\1 1 1 1)\c d

b b 0 0
Efetuando o produto obtemos = . (2 pontos )
d d a+c b+d

Da igualdade das matrizes concluimosque b=0 e c=d—a . (1ponto)

Sendo det(A) = 2 entio |
C

‘=2 ,ouseja, ad —bc =0, e como b =0 concluimos ainda que ad =2 .
(2 pontos )
Como a e d sdo inteiros positivos, ocorrerd uma das seguintes possibilidades:
a=1,d=2ec=1 (2pontos)
ou
a=2,d=1ec=-1 (2pontos).

Esta dltima possibilidade ndo convém, pois c¢ € positivo por hipdtese. ( 2 pontos )

1 0 . 1 1
Logo obtemos que A = e A' = (2 pontos )

1 2 0 2
Pelo célculo da inversa, quer seja usando a propriedade definidora A.A™" =1 ou usando a férmula
Lo d —b L (v
AT = . paraobter A~ =| 1 1 | atribui-se 4 pontos.
det(A) \—-¢c a -= =
2 2
2 1 11
Logo X =A"+A"=| 1 5|, deondesegue que det(X)= R (1 ponto)
2 2
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GABARITO FINAL COM DISTRIBUIGAO DOS PONTOS

Questéo 2
X B
E»Y%F &=1,5—1:0,5m (1 ponto ).
¢ _
ox 05 o
° COS,B—E—T—O,53:B—6O } (1 ponto)
a=EOF =28 =120°
— — (1Y — 3
Cilculode XF: XF +(§j =1’ = XF = - " (2 pontos ).
Célculo da drea do tridngulo EOF: S ,,or =2+ XF.0X = ﬁ . l = ﬁmz (4 pontos ).
2 2 2 4
) , 3 3
Cilculo do volume do prisma: V. ~= S aeor L= T 12 = 3\/§ m~ (4 pontos ).

Célculo do volume do restante do liquido ( V, ):

6 =360°—a =360°-120°= 240° (1 ponto).

v, =2y 2

cilindro — 3 circulo

L (1 ponto).

-(71'.12)12287[ m’ (2 pontos ).

Célculo do volume de alcool (V. ):

\% =V +V2=(3\/§+87l') m’. (3 pontos).

dlcool prisma

Voo = 3000~/3 +80007 litros . (1ponto).
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Resolugdo alternativa:

Calculo da drea do setor vazio:
_a.x.or’ 1200717

seor 3600 360°

T 5
g m ( 2 pontos ).

/

3
Ssemr vazio = Ssemr - SAEOF =(§ - T m2 ( 2 pontos )

Calculo da drea com liquido (S, ):

Su’lcool = Scz’rculn - Scemr vazio =7. r2 - z - ﬁ ( 2 POUtOS )
‘ . 3 4
Su’lcool = 7[‘12 - z ﬁ = M m2 ( 2 POntOS )
3 4 12

Cilculo do volume de dlcool (V) :

87z+3\/§
12

V... =80007+3000/3 litros. (1ponto).

Voot =S dtcoot -L= [ j-12=(871'+ 3\/3) m’ (3 pontos ).
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Questao 3

Determinacgao dos vértices:

log, x=0 = x=a" = x=1 A=(1,2) (2 pontos)
AeC: = .
x=0= y=2.4" = y=2 C =(1,2a) (2 pontos)

B=(a’,2) (2pontos)

BeD: log,x=2 = x=d’
D=(a*,2a) (2 pontos)

Perimetro = 24

2.(a’>=1D)+2.(2a—2)=24 (2 pontos)

a*+2a—-15=0 (2 pontos )

—244/22 —4.1.(-15)

a= 4 t
> (4 pontos )

Portanto @ =3 ou a = -5 (2 pontos )

Como a >1 segue que a =3. (2 pontos)
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Questao 4

Fazendo y = 0 nas sentengas que definem o conjunto B temos:

*+y7<9
rry = x’<9 = —-3<x<3 (3 pontos )
y=0
<x?P-x-2
{y * ox = 21 -x-220 = (x+1).(x=2)20 = x<—-1 ou x>2 (3 pontos)
y:

Assim, como A € a intersec¢do dos conjuntos solucdes das duas inequacdes acima, teremos que
A={xe R:—=3<x<-1 ou2<x<3} ouainda, A=[-3,—1]U[2,3]. (2 pontos)

X
Para —3 < x < —1, temos f(x) = COS(T) , (2 pontos)

X _ T 1
esendo—ISTS—E,entio—lﬁf(x)SE. (3 pontos ) .

Para 2 < x <3, temos f(x) =2—-x (2 pontos ), e portanto — 1< f(x) <0. (3 pontos)

1

Conclusao: o valor maximo ¢ — = f(—l) . (2 pontos )
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